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1.3, Kugler i et metrisk rum. Begrznsede mangder.
Vi vender os nu mod et vilkérligt metrisk rum (M, d) og definerer for

a € M, >0 kuglen med centrum a og radius r

K(a,r) ={z € M| d(a,z) <T}.
Bemaerk at a € K(a,r), og nar ry < ra vil K(a,71) C K(a,r3). Som umid-
delbar anvendelse af trekantsuligheden vil vi vise fglgende

Kguglelemma 1.6. (i) Hvis b € K(a,7) 0g 0 < s < 7 —d(a,b) sd gaelder

K(b,s) C K(a,7).
(ii) Hvis K(a,m) N K (b, 5) # & sé er d(a,b) <7 +s.

AN
\/

Bevis. (i) Antag at z € K(b,s). Vi skal vise at d(a,z) < r, men det fglger
af trekantsuligheden

d(a, ) < d(a,b) + d(b,z) < d(a,b) +s < 7.

(i) Vi veelger et punkt ¢ € K(a,m) N K (b, s) 0g udnytter igen trekantsulighe-

den
d(a,b) < d(a,c) + d(c,b) = d(a,c) + d(b,c) <7+ 5.
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For enhver ikke tom delmeengde A C (M, d) indfgres diameteren diam A
af A ved

diam A = sup{d(z,y) | =,y € A}.




