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Lad A og B vere delmengder af en maengde X og lad (4;);jes veere en familie af delmeaengder af

X.
For at lgse opgaven er det nok at vise folgende identiteter:

1=14+1gy (1)
laup+1lanp =14+ 1p (2)
lua, = sup La; (3)

J
o4, = inf Ly, (4)

Ad 1:

Lad z € X veere vilkarlig. Hvis x € Asaer 14(z) =1 og 1gy(z) = 0, og hvis ¢ A geelder omvendt
at 14(z) =0 og 1gs(z) = 1, hvilket viser det gnskede.

Ad 2:

Lad x € X veere vilkarlig. Hvis « € A har vi to muligheder: Hvis z € B, sa tilhgrer = altsa AN B
og begge sider i (2) giver derfor 2. Hvis derimod = ¢ B, sa giver begge sider i (2) 1.

Antages dernaest at x ¢ A, sa er 1ynp(z) = 1a(x) = 0 og det ses let at (2) er opfyldt (begge sider
giver 1 hvis € B og 0 ellers).

Ad 3:

Lad z € X. Vi deler da i to tilfeelde: Hvis € U;A; (dvs. venstresiden i (3) er lig 1) sa findes
altsd et jo sa ¥ € Aj, og dermed bliver sup, 14,(z) = 1 som gnsket. Hvis omvendt = ¢ U;A;
(dvs. venstresiden i (3) er lig med 0) sa geelder altsa for alle j at « ¢ A; og derved bliver ogsa
sup; 14,(z) = 0.

Ad 4:

Lad z € X. Igen deles i to tilfeelde: Hvis z € N;A; (dvs. venstresiden i (4) er lig 1) sa geelder at
r € Aj for alle j og derfor er 14,(x) = 1 for alle j, dvs. inf; 14,(z) = 1.

Hvis omvendt = ¢ N;A; (dvs. venstresiden i (4) er lig 0) sa findes et jo sa © ¢ Aj, og derfor er
14, (z) = 0. Dermed bliver inf; 14, (2) = 0.



