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Vi skal vise at µ : P(X)→ [0,∞] defineret ved:

µ(E) =

{
0 n̊ar E er endelig eller numerabel
∞ ellers

er et m̊al i X. Først bemærkes at P(X) er en σ-algebra, s̊a (X,P(X)) er et målbart rum. Nu
skal blot eftervises de to betingelser (i) og (ii) i definition 3.1.

Den tomme mængde er endelig, s̊a µ(∅) = 0, hvilket viser (i). For at vise (ii), antag at E1, E2, . . .
er en følge af parvist disjunkte delmængder af X. Antag først at alle mængderne i følgen er
tællelige (dvs. endelige eller numerable). Da er ogs̊a ∪∞i=1Ei tællelig og

µ(∪∞i=1Ei) = 0 = Σ∞i=10 = Σ∞i=1µ(Ei)

Antag modsat at mindst en af mængderne i følgen er overtællelig. Da er foreningen af alle
mængderne i følgen ogs̊a overtællelig og

µ(∪∞i=1Ei) =∞ = Σ∞i=1µ(Ei)

Dette beviser at µ er et mål.
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