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Lad (X,E, u) veere et malrum, og antag for funktioner fra X ind i R at f,, — f p-n.o. samt
hn = fn p-n.o. og h = f p-n.o. . Vi skal vise at h, — h n.o..

Antagelsen h,, = f, n.o. betyder at der eksisterer nulmaengder A,, sa h,(z) = f,(x) for
x € X \ A,. Ligeledes eksisterer nulmeengder B og C sa f,(z) — f(x) for alle z € X \ B og
f(z) = h(z) for z € X \ C. Nu geelder klart at for v € X \ (UpenA4n, U BUC) at hy(z) =
fn(z) — f(z) = h(x), sa hvis vi blot kan vise at UpenA, U B U C er en nulmeengde har vi vist
det gnskede. Dette folger af fglgende lemma:

Lemma 1. En tallelig forening af nulmaengder er igen en nulmaengde.

Bevis: Antag (Up)nen er en folge af nulmeengder i X med hensyn til malet p. Vi ved ikke
ngdvendigvis at hvert U,, er malelig, men vi ved at der findes malelige meengder V,, sa U, C V,
og (Vi) = 0. Nu er UpenU, C UpenV,, og

(UnenVa) < Epenp(Vn) =0

Sa U,enU, er en nulmaengde som gnsket.



